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TESTIRANJE HIPOTEZA

Procedura testiranja validnosti statistike naziva se testiranjem
hipoteze. Osnovni elementi test hipoteza jesu:

• Nulta hipoteza, H0 - tvrdnja kojom se porede statistika populacije i
statistika uzorka

• Alternativna hipoteza, Ha – šta se prihvata ako se donese odluka o 
odbacivanju H0

• Test statistika – vrednost koja se računa na osnovu uzorka i koja se 
koristi prilikom donošenja odluke da li H0 treba odbaciti

• Reon odbacivanja – vrednost test statistike za koju se odbacije nulta
hipoteza.



TESTIRANJE HIPOTEZA

Kada se god donosi odluka vezano za nultu hipotezu, postoji mogućnost
donošenja pogrešne odluke. Prilikom donošenja odluke moguća je 
pojava dva osnovna tipa grešaka, i to:

• odbacivanje validne statistike (odbacivanje H0, iako je korektna, 
greška Tip I)

• prihvatanje nevalidne statistike (prihvatanja H0 iako nije korektna, 
greška Tip II)

Dakle, može se konstatovati, prilikom testiranja hipoteza moguće su
dve vrste grešaka, i to:



TESTIRANJE HIPOTEZA

Greška tip 1: odbacivanje nulte hipoteze ukoliko je ona zaista tačna (što
se simbolino označava kao α),

Greška tip 2: ne odbacivanje nulte hipoteze kada je ona zaista netačna
(što se simbolično označava kao β)

STANJE Odluka

Prihvata se H0 Odbacuje se H0

H0 istinito Dobra odluka: P=1-α
(nivo poverenja)

Greška tip I: P=α
(nivo značajnosti)

Ha istinito Greška tip II: P=β Dobra odluka: P=1- β
(moć testa)



Zadatak 1

TESTIRANJE HIPOTEZA O SREDNJOJ VREDNOSTI POPULACIJE/UZORKA

Testovi mogu biti dvostrani i jednostrani

Jednostrani: Dvostrani:

H0:M  y = μ =  y H0:M  y = μ =  y

Ha: M  y = μ >  y (μ <  y) Ha: M  y = μ ≠  y

Test statistika:

t =
 y − μ

 s n
Reon odbacivanja nulte hipoteze definiše se kao:

t > tα t > t  𝛼 2
tα i t  𝛼 2 - kvantili jednostranog i dvostranog studentovog „t“ rasporeda, respektivno.

Napomene:

• Za uzorke sa n>30, umesto studentovog „t” rasporeda koristi se normalan raspored.

• Za poznato σ, umesto studentovog „t” rasporeda koristi se normalan raspored. Odnosno, umesto
tα, koriste se kvantili normalnog rasporeda.

Jednostrani test
Levo ograničenje

Jednostrani test
Desno ograničenje

Dvostrani test

(0.05%)

(0.05%)

(0.025%) (0.025%)

Reon 
odbacivanja
H0

Reon 
odbacivanja
H0

Reon 
odbacivanja
H0



Zadatak 2

TESTIRANJE HIPOTEZA O VARIJANSI POPULACIJE/UZORKA

Ponekad je važno proveriti da li instrument meri sa specificiranom preciznošću. Prilikom 
kontrole varijanse uzorka, u odnosu na varijansu populacije, koristi se 𝜒2 raspored.

Testovi mogu biti dvostrani i jednostrani

Jednostrani: Dvostrani:

H0:M 𝑠
2 = 𝑠2 = 𝜎2 H0: M 𝑠

2 = 𝑠2 = 𝜎2

Ha: M 𝑠
2 = 𝑠2 > 𝜎2 (𝑠2 < 𝜎2) Ha: M 𝑠

2 = 𝑠2 ≠ 𝜎2

Test statistika:

𝜒2 =
𝑓 ∗ 𝑠2

𝜎2

Reon odbacivanja nulte hipoteze definiše se kao:

𝜒2 > 𝜒𝛼,𝑓
2 𝜒2 > 𝜒  𝛼 2,𝑓

2

𝜒𝛼,𝑓
2 i 𝜒  𝛼 2,𝑓

2 - kvantili jednostranog i dvostranog hi na kvadrat (𝜒2) rasporeda, respektivno.



FIŠEROV „F“ RASPORED

F raspored se koristi pri poređenju sračunatih varijansi dva uzorka. Ukoliko su 𝜒1
2 i 𝜒2
2

dve hi-kvadrat promenljive sa f1 i f2, tada je po definiciji

F =
 χ1
2 f1
 χ2
2 f2

F raspored u brojiocu ima f1 stepeni slobode i odnosi se na jednu populaciju , a u 
imeniocu f2 stepeni slobode i odnosi se na drugu populaciju. Za razliku od 𝜒2 ili t 
rasporeda, kod F rasporeda procentne tačke su prikazane u više tabela.

F raspored se koristi pri testiranju uzoraka na pripadnost istoj populaciji. Na primer, 
ako imamo dve varijanse, 𝑠1

2 i 𝑠2
2. Da bi dve varijanse pripadale istoj populaciji, 

odnos varijansi treba biti jednak 1 (tj. 𝜎1
2 = 𝜎2

2).



FIŠEROV „F“ RASPORED

Verovatnoće za Fišerov „F“ raspored prikazane su u tabelama 1-7.

U navedenim tabelama za usvojeni nivo značajnosti α = 1 − 𝑝 i
odgovarajuće brojeve stepeni slobode 𝑓1 i 𝑓2 određuje kvantil Fišerovog
„F“ rasporeda 𝐹𝛼,𝑓1,𝑓2.

Takođe, kvantil Fišerovog „F“ rasporeda se može odrediti i u programu
Excel pomoću sledeće funkcije:

Excel: 𝐹𝛼,𝑓1,𝑓2 → FINV(𝟏 − 𝒑,f1, f2)

 f F

F

kritičnaoblast

1 2, ,r rF 

1 2, , ,r rF 
  



oblastpoverenja



Tabela 1



Tabela 2



Tabela 3



Tabela 4



Tabela 5



Tabela 6



Tabela 7



Zadatak 3 i Zadatak 5

TESTIRANJE HIPOTEZA O JEDNAKOSTI DVE DISPERZIJE

Testovi mogu biti dvostrani i jednostrani

Jednostrani: Dvostrani:

H0:
σ1
2

σ2
2 = 1 σ1

2 = σ2
2 H0:

σ1
2

σ2
2 = 1 σ1

2 = σ2
2

Ha:
σ1
2

σ2
2 > 1 σ1

2 > σ2
2 Ha:

σ1
2

σ2
2 ≠ 1 σ1

2 ≠ σ2
2

Ha:
σ1
2

σ2
2 < 1 σ1

2 < σ2
2

Test statistika:

F =
σ1
2

σ2
2 ili F =

σ2
2

σ1
2, uvek primenjivati sledeće: F =

veća varijansa

manja varijansa

Reon odbacivanja nulte hipoteze definiše se kao:

𝐹 > 𝐹𝛼,𝑓1,𝑓2 𝐹 > 𝐹  𝛼 2,𝑓1,𝑓2
𝐹𝛼,𝑓1,𝑓2 i 𝐹  𝛼 2,𝑓1,𝑓2 - kvantili jednostranog i dvostranog Fišerovog „F“ rasporeda, respektivno.



Zadatak 4

TESTIRANJE HOMOGENOSTI TAČNOSTI MERENJA

Bartletov test: Vrši se testiranje hipoteze o jednakosti k disperzija

H0: 𝜎1
2 = 𝜎2

2 = ⋯ = 𝜎𝑘
2 = 𝜎2

Ha: da je bar jedno 𝜎𝑗
2 ≠ 𝜎2

Test statistika:

𝜒2 =
1

𝑐
∗ 𝑓𝑚 ∗ 𝑙𝑛𝑠

2 −  𝑖=1
𝑛 𝑓𝑖 ∗ 𝑙𝑛𝑠𝑖

2 ; 𝑐 = 1 +
1

3∗ 𝑘−1
∗  𝑖=1
𝑛 1

𝑓𝑖
−
1

𝑓𝑚
;

𝑓𝑖 - broj stepeni slobode; 𝑓𝑚 =  𝑗=1
𝑘 𝑓𝑗; 𝑠

2 =
1

𝑓𝑚
∗  𝑖=1
𝑛 𝑓𝑖 ∗ 𝑠𝑖

2

Reon odbacivanja nulte hipoteze definiše se kao:

𝜒2 > 𝜒𝛼,𝑓
2



Zadatak 4

EKSPERIMENTALNO STANDARDNO ODSTUPANJE MERENJA UGLOVA

𝑠2 =
1

𝑓𝑚
∗ 

𝑖=1

𝑛

𝑓𝑖 ∗ 𝑠𝑖
2

𝑠  𝑥 =
𝑠

𝑛
, gde je n broj girusa


